OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA CLUJ -20.02.2026

Barem clasa a VI-a
DN OFICHUL ccercrreeiiicnssssnntiicsssssnnriccssssssnssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssssasssssssssssss 10p

Subiectul 1. (25 puncte)

a) Fie numerele naturale a si b, unde a este cel mai mic numar de trei cifre, iar b este cel mai mare numar de
trei cifre, care impartite la 15 dau restul 12, impartite la 48 dau restul 45 si impartite la 40 dau restul 37. Determinati
numerele a si b.

b) Numerele naturale a si b impartite la acelasi numar natural n, dau resturile 9, respectiv 7. Determinati toate
valorile posibile ale numarului n.

Solutie:

a) Fie m cel mai mic numar astfel incat:

m=48-c,+45|+3;= m+3=48-(c;+1); =

m=15-cl+12|+3} m+3=15-(c; + 1)

> M+ 3 =[1548,40] = M + 3 =240 = 1M = 237 eeiieeeeeee e 10p
Scriem M,,0 — 3 = {237,477,717,957,1197 ...} = @ = 237 81D = 957 .ccc. creieeieeeeeeeeee e S5p
237 =n-¢; +9| -9
228=n-¢;
b)957:n-C2+7|_7}:}950:nlcz}:nED(zzglgso) .............................................................................. 6p
n>9
n € Dig
n>9}=ne{19,38} ................................................................................................................................... 4p

Subiectul 2. (25 puncte)

Se considerd numarul N = 2-4:6----- 2026. Determinati cel mai mare numir natural k pentru care 10*
divide pe N.

Solutie:
N=(2-1)(2-2)(2:3)-(2-1013) = 21013 . 1+ 2: 3+ .- L0013 it aen S5p
Un numir este divizibil cu 10% daci este divizibil cu 25+ 5% ... 3p

Numarul factorilor de 5 din 1013! ;

202 de numere divizibile cu S de 1a 11a 1013 . i e e e e e e e st e e st e e snneeenseeaes 2p
40 numere divizibile cu25 de 1a 11a 1013 ...ttt ettt e seee e 2p
8 numere divizibile cu 125 de1a 1 1al013 ...ttt et sttt e saaeenes 2p
un numar divizibil cu 625 de 1a 118 TOL3 ...ttt ettt e s beesteeeebeeseeensees 2p
prin urmare sunt 202+40+8+1=251 factori de 5 din 1013 ..o 2p
Cel mai mare numir natural k pentru care care 10* divide pe N este egal cu numarul factorilor de 10, adici

minimul dintre numarul factorilor de 2 $1.de S....cc.eoieiiiiiiiieee e e 3p
Avem cel putin 1013 factori de 2 si exact 251 factori de S........cooiuiiiiiiiiiiii e 2p

REZUIEA K = 25T oottt et e et e e st e e ettt e e aaeeeaaeeessaeeeasaeesasaeeansaeeanseeeasseeeanseeeanseeenssaeesseeans 2p



Subiectul 3. (20 puncte)
[a, b]

Fie doua numere naturale a si b astfel incat a <b, a+b =36 si @D =5, unde [a, b] reprezinta cel mai mic

multiplu comun al celor doud numere, iar (a, b) cel mai mare divizor comun. Determinati cele doud numere.

Solutie:

Daca (a, b)=d €N, atuncia=d-x sib=d - y,unde x $i y sunt prime INtre ele..........ccccervierirriiniiniinienieseeeeeeee 5p
Atunci, [a, b]=[d - x,d - y]=d - x - y. Inlocuind in z’—g =5, obtinem dry 5,deCiXx - P=5. i, 5p
Cum x si y sunt prime intre ele six <y (@ <b), obtinem X = 1, J = 5. ittt 5p
a+b=36=>d - (x+y)=36=>d=6,deunde obtinemM @ =6 $1 5 = 30.......ccecceerierierierierieriereere ettt ere e er e sbe e 5p

Subiectul 4. (20 puncte)

Pe cercul C (O ; r) se considera punctele Ay, A,, A3, A4 As, in aceastd ordine, astfel incat masurile arcelor

AA5, A, A5, A3 A, sunt direct proportionale cu numerele 2; 4 si 6 , iar masurile arcelor A3A,, 4445, AsA; sunt
invers proportionale cu numerele 0,(6) ; 0,(3) s1 0,25

a) Determinati masurile arcelor A;A4,,A,A5,A3A,,A,As,AsA;.

b) Daca punctul M este simetricul punctului A5 fatd de centrul cercului, iar N este mijlocul arcului A54,
ardtati cd « MON = <« A,0A4;.

Solutie:
a) @ @@ sunt direct proportionale cu 2;4;6 => gl—ZA\z = @ = @ = e 2p
ALy = 20, Ay Ay = 4Ky AgAy = 6Keeeeoeeeoeeeeeeeeeeee e eee oo e e e e s oo s e e e s et e e e s e e s 1p
434, , A, Ay, AcAysunt invers proportionale cu 0,(6) ; 0,(3) si 0,25 => 2244 — A43A5 = L e 2p
Inlocuind pe 23_14\4 = 6k se obtine, m = 12k si ﬂl\ = LK e e bt 1p
A1A5 4 AyAy + Aghy 4 AgAs + AgAL = 360 oo eeeee e eeeee e eeeee e eeeee e 1p
2k + 4k + 6k + 12k + 16k = 360" => 40k = 360" = K = 9", ...oooiiieeeeeeeeeeeeeee e nen 2p
A4, = 18", AyA5 = 367, A3y = 54", A = 108", AgA] = 144’ cooovooeeeeeeeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeesee s seee s eeseseeseses s eesesees 1p
b) Daca M este simetricul punctului A; fatd de centrul cercului atunci 23_1\\/1 =180 e 1p
Daca N este mijlocului arcului 14/571 atunci ZSTV = 1@ = T2 e e s bbbt n 2p
A3M = 180" => A4, + AAy + AgM = 180° => AgM = 180" — (54" + 108") = 18" ..oovvvvveeerereesesecsssccssorneeeeessees 1p
TIN = 727 = 187 = 54 et s e et s et e et s e s e s e e eee s e 2p
<« MON este unghi la centru =><« MON = IN = 54° . oot s s 1p

A1A3 = A A+ AgAy = 187 4 36" = 54+ oo 1p
< A, 0A; este unghila centru =><« A;04; = 14/1_14\3 54 L et 1p

Prin Urmare, € MON = € A0 Az oottt e et e et e e s ta e e tte e tbeessbeeasbeeessaeessaeassaeessaessseessseessseaanseeesessnseensseeans 1p



